Exercice - M0042C

1) u, s’écrit :
Up =14+10+100+---+ 10"t

On reconnait la somme des termes d’une suite géométrique. Donc
_1—-10" 10" -1

Up =

1—-10 9

Conclusion :
10" -1

9

Vn € N* Up,

2) Exprimons S, (1).
Sp(1) =1411+111+---4+111---111

n chiffres

Mais on a également

n
Sn(1) = uy +uQ+---—|—un=Zui
i=1

En utilisant le résultat de la premiére question, il vient

=1
(55
i=1 i=1

1 1—-10"
= (1022 )

9 1-10
10"t — 10 — 9n
TR
Conclusion : 10"+l — 10 — 9n,
Sn(l) = ——g—
3) On pose

Ty = Sp(1) + Sn(2) + - + Sn(9)

On remarque que
Spla) =a+aa+aaa+---+aaa---aaq

n chiffres
=a(l4+11+111 4 -+ 111---111
n chiffres
= aS(l)
On en déduit donc immédiatement 1’expression de T;,
Tn=00+2+---4+9)S1)

Or la somme des entiers de 1 a n s’exprime aisément. C’est la somme des termes d’une suite arithmétique

1+2+...+nzm
2
Donc 9% 10
1424 +9="2— =45
Donc o
Tn:45x(10 —10—9n)
81
Conclusion :

T, =

O Ut

(10" — 10 — 9n)



